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ΘΕΜΑ  Α. 
Α1. Να αποδείξετε ότι για οποιαδήποτε γωνία ω ισχύει ότι 

ημ2ω+συν2ω=1 ( Μον. 15)
Α2. Να χαρακτηρίσετε ως “Σωστό” ή “Λάθος” τις παρακάτω προτάσεις :

I ) Η συνάρτηση f (x )=2015συν
x

2015
+ 1  έχει περίοδο Τ=4030 π

και ελάχιστο -2014.
ΙΙ )  Υπάρχουν γωνίες ω, θ τέτοιες ώστε ημ2ω+συν2θ=2 .

ΙΙΙ ) Η συνάρτηση  f (x )=(20152016)
x

 είναι γνησίως φθίνουσα στο R.

ΙV ) 2015ημ2ω+2015συν 2ω=4030 .
V )  Ο αριθμός ημ1520συν 4700 εφ5600σφ2000 είναι θετικός.

( Μον. 10 )

ΘΕΜΑ Β.

Δίνονται οι συναρτήσεις f (x)=2 log x+ log(x−2) και g (x)=1+ log(
13
10
x+1)

B1. Να βρείτε τις τιμές για τις οποίες ορίζονται οι συναρτήσεις f ,g. ( Μον.  7 )
Β2. Να αποδείξετε ότι 

f (x)=log (x3−2x2) και g (x)=log (13 x+10) ( Μον.  8 )
Β3. Να λυθεί η εξίσωση 

f (x)=g(x ) ( Μον. 10 )

ΘΕΜΑ Γ.
Στο παρακάτω γραμμικό σύστημα δύο εξισώσεων με δύο αγνώστους λείπει η δεύτερη 

εξίσωση {2x+3 y=4
... }

Γ1. Ποια μπορεί να είναι η δεύτερη εξίσωση ώστε το σύστημα
α) Να είναι αδύνατο ( Μον.  5 )
β) Να έχει άπειρες λύσεις ( Μον.  5 )

Γ2. Αν η δεύτερη εξίσωση του συστήματος είναι η 3 x+4 y=k−1 , k∈ℝ , να 
αποδείξετε ότι το σύστημα έχει μία ακριβώς λύση, την οποία και να βρείτε ως συνάρτηση 
του k. ( Μον. 10 )

Γ3. Να βρεθούν οι τιμές του k, ώστε ( 1
2015)

x0

−2015y0>0 , όπου (x0, y0) η λύση που 

βρήκατε στο ερώτημα Γ2. ( Μον.  5 )



ΘΕΜΑ Δ.
Δίνεται το πολυώνυμο 

P(x)=(a3−3a−2) x4+(a2+3a+2)x3+2ax2−(9a−1)x+10 , a∈ℝ
Δ1. Αν το πολυώνυμο είναι 3ου βαθμού, να βρείτε την τιμή του α. ( Μον.  7 )
Δ2. Για α=2

α) Να κάνετε την διαίρεση P(x) :(3 x−2) , να γράψετε την ταυτότητα 
της διαίρεσης που προκύπτει απ' αυτήν ( Μον.  9 ) 

και β) Να λύσετε την ανίσωση P(x)≤4 . ( Μον.  9 )

Καλή επιτυχίαΚαλή επιτυχία

Ο Δ/ντης Οι εισηγητές


